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:r siric .r e -4 yi vorn citi
!-r \Lrlrl scrie r e I qi vom

::rea se scrie pundnd intre

ffi
at cuvAntul:

enun{ind o proprietate caracteristicl elenrentelor mulfimii 1pe care r) arc oricare

element al rnulfimii 9i nu o are nir:iun alt elenlent carc nu apar[ine niullimii).
A : \x | ,x este nrttndr nalrtral gi x < 4}.

Muifimea care nu are iriciun elc.rnent se nurneEte mullimea vidi; ea se noteazf, cu

simbolulZ.
Mullinrea care are r:a elemente toate nur)ere le naturale este nurniti mtrltrimea nu[ne-

relor naturalc. A.c:easta se iroteazf, cu N. Agadar:

N: {0. r.2,3, ...}.
Numdrul cle elemente a1 unei mullimi -,{ se numegte cardinalul mullirnii .1 pi se

ntrteazd card A.

O O O octivitEti de ?nvdtore O O O

a) bibliotecd; b) cinernatecri: c) actualitdqi.

Scriefi mulliulea cifrelor din care sunt tllrntaic ttLttnerele:

a'),43257; b)524123; c) 171.-r0-115. d)425 7:i0.

Scric{i nrullimea trumerelor natutale mai mici sau egale cu 4.

Scrieli rnullimea lluinereior natttrale ctlpinse in'rre tr 9i 14.

Scrie[i mullimea cifrelor: a) pare; b) imp:,r.

f re rrrullimiie A ='l,a, b,c:)-; B-- lr:,1, ell C: ,r/. c. 'l Cirornlui(imile aparfine:

a) eiementul a, b) elementul6/
Fie rnultiilrile: ,1 '= [i. 3, 4. '7] li l, =' {2,4,7. 9} Scrieli valoaiea de adevEr a propo-

ziliiior:
a)2e- A:
d) l2oo3 e l;
Scrie{i r-rmtStoarele rnultrimi cu ajutorul unei proorietair caracteristice a elemcntelor:

,{:{0. 1.,2,3,4.5,611: B:i0,2,4,6,8};C:ti,-?.5.,.9}: D:{1,3,9,27,81,)4-?}.
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E
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calculafi carrl 8.
tndicali propoziP ile iai=e :

a)2e {1.7"3}; b) 70 e {1,3,9}; c)4e {1,2,3};
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C: {x e N l-l <r. 7};

b)3d /l
e\4e ,4 pi4e 8;

c)2 e B;
f)leAsauTeB.

b)2ai1,4.5);
d)0eA:
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D={re }\14<x(10},
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ED 1.1.2. Rela[iiintre mul[imi

Doui mulJimi sunt egale dac[ au acelea;i elemente D.rci -1 ;i -B sunt

doul mul(imi egale, notlm A: B, iar dacd nu sunt egale notin, .j = B
Fie I gi B dou6 mullimi; I este inclusd in B daca oirc.- :i:ri'int rl n-iul1inrii ;t este gi

element al mullimii B. Se scrie A c B. Se mai spune ci -B include 'r: j :t .c sc:'ie B = A. In
acest caz se spune despre I cI este o subrnul(ime a lui B. Dace i i.r':r i\ti inclLtsd in B,

adicd A nu este o submullime a lui B, notdrn A e. B (citim.-J nu .:t: t.rcl'.1,. itr ,9") sait

B p A (citim,"ts nu include pe A").

Se considerh cI mullimea A esls submulfime a oricdrei rnullinlr l
Orice mullime este inclusi in ea ins5gi. Decr A c I, oricare ar it urulllr.,r.'., l

'Dor:i mullimi sunt egale dac[ fiecare dintre ele este o submuil,nr; .i i;.cr]:lte
mulfimi: A: B dacd gi numai dacd A c B $i ts c A.

O O C octivit6ti de ?nvdtore O O O

a) {1.2}; b) {2, 3, 5}; c) {a, b, c 
'\.

Scrie{i trei submulfimi aie mullimii numerelor natttrale.

Scrieli toate mul(imtleXcare indeplinesc condiliile: {i.3} cXqiXc {i,,2,3, 5, ?}.

Da{i trei exemple de rnullimi egale cu mul{irnea vidd.

' Fiemullin-rile:A- [xe INl3,r< 101 9iA= i.r e I.J.l.r*]-7]
a) Scrieli elemcntele celor doud rnullirni.
b)Stabiliti dacdA cBsau BcA.
Care dintre mullirnile de mai jos sunt egale?

A:{x e Nl3<.r<8}; B:{4,5,6,7}; C-{.re l{la(t{7}:
D: {x e N lr > 3, r cifra}; E: {x e N lx< 5. -r numdrpar}.

Stabilili valoarea de adevar a unndtoarelor propozilii:

E

- l-+'-1 este pdtrat perfect|.

-.-= lJl13<2x- l<211.

rttct ]:
a: l'o):{l+2s:)2x}.

mullimilor A Si B;

,{,atuncix+leB.

--l.atuncixeA.

a) { 1.2. s} c {0. l. l. 5. 7}:

c) {3, 7. 1 1} : {3}:

b) {1, 2, 5} -> {0, 1,2,5,7};
d) {x e N. lr. 2} c trxe N | "v S 2};

e) A c {(t}; t) {-r e I\- | .r < 5 } c {-r e N I x este ci1i6 a, nurnirului 34 021) .
U

H

o
v)g
U
:ci
.9+o
E
qj
+-g

=
15

EB
Fie M: {11,21,31, .... 9l j(.
a) Scrieli cardinalul mullimii -\L
b) Scrie{i trei subrnullimi ale ilullimii M farmate din cite patru elemetrtc
c) Scriefi toate submui[inrile mullirrii Mfonrrate din cite opt elemente .

Fie M: {0. 1, 7}.
a) Scrie(i toate submulqimile mul1imii,l.1.
b) Scrieli mullimeaXlbrmata din submul{imile mullimii M.
c) Scrie{i cardinalul rnul1imii,f.

:=^ :=^.i lr<A\'' ,1,

r- s 61).

= -:'.ii<5];

:.. :itia alui n2. r e N].

. L=]-14<rSl0):
'-'.LeNl2<x<2002j.

.:r 11.
- l.

-r. ,i este cifr6 imparS];
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...,ii e {1,4,6,7}.

element al mulfimii B.

B ;i orice element al

- 3; Lx - 7; 2x -l- 8).

$i C: {zlz:?-r,xe A}.

sunt adevErate:

-{teIdl5",:C<lZSl..
nu:nar natur-al, asrfel irrc6t:

card .&y'=. 3.

8]9iC:{ze NIlz=3n,

Ei r:are sunt false:

sLrbnrultinriior ionnate

din 19 eleinente.

cu 52.

= t3, 2).
'sall ,,1".

, 5]. Care

E:

A"

,\, 4,

B;

al; .

^L. :-

t--t

:. t

3,4

)E.
7,2,

,4) t

]q':t

Dr
[1,

3,4
5],

'!.1.8" Mul[imi finite, cardinalul unei multimi finite. E#
Mulfimi infinite. Mutlimea numerelor naturale 

Hfiffi
f) mglflme care are r elemente, unde r este un numdr natural. este o mulfime finitfl.

Numirrul de elemente ale unei mullirni finile ,4 se nume;te cardinalul mullirnii 9i se

noteaz.l card l.
(J rurltime care nu este finiti se nume$te mulfime infinita.
N,lLrl{imea ale cdrei elemente sunt toate numerele girului numerelor naturale este

mul{imea numerelor n aturale.

Dup6 cum gtim deja, aceasta se noteaz6cu N: N : {0, 1, 2,3, ..-, n, . .}.

I.{* este mullimea numerelor naturale nenule: N* : { 1, 2, 3, .--, fi, . --}.

N4ulfiurile IV gi N' sunt rnuilitni infinite 9i N- c N.

F-ie rt utr nulndr natural. Not5m c'.t D,, mullimca dil'izorilor lui a:

D,-: {n ln e I{ qi n la,r.

Bvirlenl, 1),, nu este mullimea vida (D,, + e), deoarece D,, are cel pu{in un element (a e D",

c[ci,:] e lrl qi a I er), Se obsen'd. ca D.c N (pentru u +O),Dn =' N 9i Dr : { 1}.

Not[rn cu Mo r.nul{irnea multiplilor lui ,z:

!u1,,: {m I ll; = l', si nr este rnultiplul lui n}.

Er,irje ill, M, l]u este mullirnea vida (,U, + Z t. de oare ce llu are ca elemente pe a,2a,3a, . - . .

I)eci.,1d,-.{0,u,2n.3s,4a,...} Seobsenica\1.cI'Jlpenlrura+I'1..4f0:{0}qi,[1r---IN'

Oricrr* attr u nurniir uatural nenul. mullimea dirizorilor lui c este o mulfime finiti,
ial nlrii{imea nrultiplfllor lui a este o mulgime infinite

O O O octivit6ti de?nvEtor- O O O

tr
{. Scrie}i rnulfirnile: Dz, Dr+, Dca, h, D2l, Dft, Dls, D+s.

2. Stabiligi valroarea de adevf,r a propozi$ilor

a) 0+ c: 1);o; b)Dt cDzz; c)DcDs.

E
3. Determinafi mulfimile:

A:{xlreNgixeDrs};
C: tx e Dro $i x-t 2 e Dnl;

4. l)eterminati rnrrlfirni le:

A : txl "r e N[,x I 18 9i 2x + 3 3 15];

5. Determinali mullimile:
A: d.x lx e N qi 3 lx);
C': {.r lx e N qi s | (3x- 1)};

3: {t lre N'qix+ I e.llrr};
D-t..e Mlpgix-4eD;61.

B -- Ix lr e N,.r | 14 9i 2.r * I 'r l9).

B = txlx* lN qial | (2x - l)];
rr: {r lx e IN 9i 4 | (x+3)}.
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yi -t | (x + 6));

2) | (sx +27)j.

- l) | 12s];
+ 1) | 6s qi17 I @+2)j.

l8sauxl6];

- 1r. r 15)].

l-reNqi(x+l)116h

$ a2lQx - t)j;

Nei6l xs6).

: I 985p l- 3,p e N).

-- :nf-initate de elemente.

de 3 elemente,

@ 1.1.4.opera!ii cu multimi: reuniune, intersecfie, diferenli

REUNTUNEA MUttrIMlLOR
Reuniunea a doui multimi A gi B este multimea elementelor

care apar\in cel pu{in uneia dintre ele.

Ilustrdm reuniunea mul{imilor A qi B cu ajutorul unei
diagrame Venn-Euler, reuniunea fiind reprezentatd in figura 1

prin porfiunea haguratb.

elernentelor comune celor doud mullirni.

Cu a-jutorul unei diagrame Venn Euler, itltersectia a
doui nlullinti este ilustratf, in f-rqr.trzr 2 prin por-lirmea

haguratE.
Dacd A o B: A, atunci mulfirnile I qi B sunt mulfirni disjuncte.

I
a formatl din elementele lui,4 care nu sunt elemente

ale lui I se numepte di[erenp dintre tnulfirnca I ;i nir.illinea I?.

in hgura 3" po(iur-rca ha;uratd il,,tstrcazi difererr{a I - B

PRINCIPIUT

Afla1r citc nunrere naturale nenule mai mici decit 1 001 nu se divid nici
cu 2, nici cu 5.

Rezolvtrc: Fie,4 mu11i;nea numsrelor naturale mai mici decdt I 00 I care sunt di."tzrbi-
le cu 2. Avem I 000 : 2 : )00. Deci. card (21) == .500.

Fie B mullimea nunrel'elor nalu-rale nenule nai mici cleciit I 001 care sunt dir rzil.,iic

cu 5. A'r,em I 000 : 5 - 200. Deci. card (8):200.
A n E este mullimea nurnerelor naflr'ale nenule mai mici decdt 1 001 care sunt driizi-

bile gicu2, gi cu 5, deci, cu l0 Arern 1 0C0 : i0: 100.

Deci, card {A a B) '= 100.

A a B cste mul{imea numerelor nalurale nenule rnai mici crreclit I 001 dirtz,ib,le sar-r

cu 2. sau cu -5.

Avem: card(A u B) - card (-1) - ca,.d (B) - card (A n B)
c:ard (A u B) : 500 + 200 - 100 : 500

tNCLUDERil $r EXCLUDERII (FACULTATIV)
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FieA:{*l*:14k+lz,te N} $iB: b i., -lip - \-.p e li} Verifica{idacdl gi

-B sunt disjuncte.

. Fie A: {xlx:4k+3.ke N} qiB:{lly: n).n e -ii \ratatica.-1 a B:2.
FieA:{n2lne N{} qiB:{xe Nl2"'* 1<x <2:0 - 1::_. .\r"ta1i ci -1 r B: A.

,r Determinati mullimile A Si B, ptiind cd sunt indeplinite sirluitan conditirle:

a)AvB:{1,2,3,4,5,6,7}; b)Ar-tB'={3"5}; ct.-1-B:{1,6}.
',, Detennina(i mulfirnile A ,si B, gtiind cd sunt indepliuite simultan condiiiile:

a) A ut B : {r, b, c, d, e,/}; b),4n8:{a,e}; c)B-A:{d,J}.
Determinafi mullimile A qi B, gtiind ci sunt incleplinite siruultan condrliiie:

a)At-tB:{x e Nlx<8}; b).4 r-', B == {2,3.5};
c) Aw {2,5,6}:{0, 1, 2.'-\,5,6,7 l; d).Bu {0,2,4} : {0,2,3. 4, 5, 6. 8}.

tirtr-o clasf, sunt 29 de elovi. l9 elevi partic\ri la cercul de informaticd gi 1,i eler i

particip[ la cercul de fizica. Fiecare elel'participa la cel pu{in una dintre aceste acti\itali.
Calculali c6!i elevi participa la ambele activita{i.

Fie A: {r e N. l* <25} 9i B - {.r l13 <211. Afla}i:

a) AgiB; b)l r.r B, A o R, A - B, B.- A.

Se dau mulfimile: A : {q, b, c}, B : {o.c, c*, C: {c, d, e}. Determinafi nrullimile:
a)(A-B)uC;
c) (B - C)'.-t (A - A);
e)-,4aBnC;

b)(r-QnB;
d),1 uButC;
f)(lrr8)-C.

Fie mullirnile: A : {xe l$ l ;u : 2k, 1 < k< 1} qi B : {r, e N i i, : 3r-r, 3 <,t'< {5}.

Deterrninali rnullimile: A, B, A Q B, A A B, A - R, (A - B)'.t (B a A),(,4 u B) a (B - A),

A L|l,undel AB:(A - ll) u (B - ,4) qi senumegte dil'erenfa simetricd dintre mul{imea
,4 9i mul{imea.B.

Aflali cAte nunrere naflrrale nenule rnai mici decat 100 nu sunt drvizibile nici cu 3, nici
coJ.

Determinati mullirnea A carc verifisd simultan condifiile:

a) A n {3, 5, 6} : {3, 5, 6};

23. Fie mulfirnile:
b) Aw {3,5, 6}: {3,5, 6}.

A:{xe Nlxestecifraimpars}; B- {.r e N l2.r- 1<5}; C:{xe Nl2l+ 1< 19}.

a) Enumerali elementele mullimilor A, B gr C.

b) Calculati: A w B, A a 8..1 a C', A - B, B - C, A v B v C, A n B . C, B L C.

c) Irrdicali pe cAte o diagramd fiecare dintre opera{iile de la punctul b).

Determinati cardinalul rnullim ilor:

A: {xc Il I lr'rr <. < rltt051 qiB: {xe N lx.2'0ut}.
Determinali mullirnile A gr B. qtiind ca sunt indepliuite sirnultan condiliile:

a),4a8:{c,d}; b) I u B : {a, b, c, d, e,J};
c) nruilimile A - B qi B - A au acelagi numir de elemente.
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